2. Calcular el érea del triangulo formado por el eje de las x, la tangente y la normal a
la graficade f(x)=6x—x> en el punto (5,5). (Sol. 42%).

y=-4x+25

f(x)=6x- %2 (recta tangente)

1

Y=g X+, (rectanormal) B (5,5)
o
. C(7.0)
A (-15,0) / \\
Como <«ABC =90, entonces: Area del triangulo = —(AB)Z(BC)

Asi que el problema se reduce a conocer la longitud de los segmentos AB y BC . Para
ello, falta conocer las ecuaciones de las rectas tangente L, y normal L, y, su respectiva
interseccién con el eje de las x.

Ecuaciones de las rectas:
i) Recta tangente L, a f(x)=6x—x" en el punto (5,5):
f'(x)=6-2x = f'(5)=—-4=m, pendiente de L,.
Asi, la ecuacién punto pendiente de L, queda: y =—-4(x—5)+5,
Por tanto, su interseccion con el eje de las x, se da cuando y =0.

—4(x-5)+5=0 = —4x+20+5=0 = x=_—25—§
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Asi: C (? , 0) es uno de los vértices del triangulo.



i) Recta normal L,,a f(x)=6x—x" en el punto (5,5):

1
Pendientede L,: m,= — Z

1
ml
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Asi, la ecuacién punto pendiente de L,, queda: y :Z(x—5)+5,

Por tanto, su interseccion con el eje de las x, se da cuando y=0.
1

1(x—5)+5:0 = —x—§+5=0 = x=-15.
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Asi: A(-15,0) es otro de los vértices del triangulo.

Longitud de segmentos:

i) Segmento AB:

d(A B)=4/(5—(-15))? +(5-0)* = /207 +5? = /425

i) Segmento BC:
d(B,C)=\/(§—5) +(0-5) = \/(Ej 45 = V42
4 4 4

Area del triangulo ABC:

() 2

425

Area(aABC) = = 5




